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Obs: Sejam claros nas suas repostas e façam as devidas justificativas. Boa sorte!
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2.a Questão: Considere uma função f : R ! R e suponha que, para toda função
cont́ınua e limitada ' : R ! R, a função composta ' � f seja mensurável. Mostre
que f também é mensurável.

3.a Questão: Seja f : R ⇥ [0, 1] ! R uma função limitada tal que x 7! f(t, x) é
Lebesgue mensurável em [0, 1], para todo t 2 R, e t 7! f(t, x) é cont́ınua em R, para
quase todo x 2 [0, 1]. Mostre que a função

F (t) =
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f(t, x) dx

está bem definida e é cont́ınua em todo t 2 R.

4.a Questão: Seja f : [0, 1] ! R uma função absolutamente cont́ınua e estritamente
positiva, i.e. f(x) > 0, para todo 0  x  1. Mostre que g = 1/f é absolutamente
cont́ınua em [0, 1], com g

0 = �f

0
/f

2 quase sempre.


