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Obs: Sejam claros nas suas repostas e facam as devidas justificativas. Boa sorte!

1¢ Questao: Determine os conjuntos liminf, . £, e limsup,,_,. E, da sequéncia
de conjuntos

1 1
E, = U (2]' — 1 —max{(-1)",0} — por 2j — max{(—1)",0} + ﬁ) ., néeN.

7j=1,...,n

2? Questao: Considere uma funcao f : R — R e suponha que, para toda funcgao
continua e limitada ¢ : R — R, a fungao composta ¢ o f seja mensuravel. Mostre
que f também é mensuravel.

3% Questao: Seja f : R x [0,1] — R uma fungao limitada tal que x — f(t,z) é
Lebesgue mensuravel em [0, 1], para todo t € R, e t — f(¢,x) é continua em R, para
quase todo x € [0, 1]. Mostre que a fungao

1
Flt) = / f(t.2) do
0
estd bem definida e é continua em todo t € R.

4% Questao: Seja f :[0,1] — R uma fungao absolutamente continua e estritamente
positiva, i.e. f(x) > 0, para todo 0 < x < 1. Mostre que g = 1/f é absolutamente
continua em [0,1], com ¢’ = —f’/f? quase sempre.



